
Beobachtung 3 in §7: Transformationsformel für Polynome vom Totalgrad ≤ 2≤ 2≤ 2

Gegeben seien A ∈ Kn×n, b ∈ Kn, c ∈ K und damit

ϕ = txAx + txb + c ∈ K[x] .

Seien weiter P ∈ Kn×n, P invertierbar, v ∈ Kn und f : Kn → Kn, x′ 7→ Px′ + v die
damit gegebene Affinität, dann erhält man die folgende Transformationsformel

ϕ(f(x′)) = ϕ(Px′ + v) = tx′A′x′ + tx′b′ + c′ =: ϕ′(x′)

mit
A′ = tPAP, b′ = tP
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, c′ = tv(Av + b) + c .

Diese Transformationsformel ist Ansatzpunkt für die Klassifizierung der Nullstellenmengen
Vn

K(ϕ) (quadratische Flächen, Quadriken).

Den Beweis liefert die folgende kurze Rechnung:
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